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ANNALI DI MATEMATICA 


R1VISTA B1BLI0GRAFICA 


1NTORNO AD UNA FORMOLA DI INTERPOLAZIONE. 

— SUR UNE FORMULE D’ANALYSE. Giornale di Crelle. T. 53. pag. 286. 


Lemma. Le n quantita sieno legate ad allrc n quantita a, v? dalle 
equazioni : 

" l~ &r t 2 &s,2 ^ * ' * ” L &r y n &s,n ® 
a r,l a r,l 4" a r ,2 2 +•••“!“ a r,rc &r,n = a r • 

Siccome indicando con H il determinante : 

S(~ °I.« «2, 2 • • • a n,n) 


71 (n -+■ 1) 
2 


deducesi dalle medesime : 


si avranno anclie le seguenli : 


a r dH 


r " H da r „ 


1 

1 

1 

T~ ®I ,r ®I,t 

•+■ — a 2.r a 2 ,s ■+" • 

• • + ~ a n,r a n , »- 0 

a, 



1 
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a i,r ®l,r 

“I- a 2 ,r a 2 ,r + • 

• • H- a n,r ft n,r - 1 

a, 

a 2 

a n 


Sieno f(x) , cp(x) due polinomj rispettivamente dei gradi n, n —1 e non avenli fal- 
tori comuni. Supponiamo che sviluppando in frazione continua la frazione oltengasi: 

?(*) 1 


A x ) 


1_ 

?« 


e che : 


N. N, 

D r ’ D, 


N„_, 


sieno le ridotte successive di questa frazione continua. Indicando con r, , r 2 
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residui della divisione, e con x l , x 2 . . . x n le radici dell’equazione /(x)=0, si ha 
come e noto : 


Mx) = (—ip (=d, - jm t ) 

o quindi : 

(1) rjx r ) = (—1)' o[x r ) D,(x r ). 

Ora i polinomj r s , D, essendo rispettivamente dei gradi n — s —1 , ed s si avranno 
le equazioni : 


Yl r,(Xr) 

2 trf(*r) 

1 


= 0 


VS r s (x r )Dj(x r ) 

2d r f( X r) 


= 0 


per i < s 


rAXr)Vs(Xr) = 

2dr f( X r) *s. 

1 


essendo il coefficiente di x nel quoziente q s+1 ; ossia per la (1): 



Applicando a questo caso il Lemma superiore si ottengono le relazioni : 

Di(^) 4- * 3 D = (x r ) D a (*,) —.... 4- (—l)'*- , « B D„_ I (x r )D n-l (x J )=0 

«.-«*D*(x r ) 4- « 3 Dl(x r ) - .+ (—l)’*-*«„D;_ 1 (x r ) = ^M 

<P(*r) 

dalle quali deducesi facilmenle : 


a i 



a 2 D,(x r ) V <Mm)D A X r)-!& 4 - 4- . . . 

J ( X s) 


4- (—l)" 1 «„D„_,(x r ) ^ 'Km)D.-i(^) 4^y = 4»(*r) ; 

e supponendo <p(x) di grado <C « , dividendo per (x— x r )f'{x r ) e sommando giun- 
gesi alia formola d’interpolazione : 


<M«) 



« 2 Di(x) V 

s 


?(^) 

/(*,) 


4 - (—i)" 1 • 

Questa formola coincide con quella enunciata dal Sig. Tchebichef ponendo 

c(x) =f(x). 


Prof. F. Brioschi. 




